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Les solutlons convexes de l’equatlon fonctlonneﬂe g[a(m)] g(w) cp(w

. A / ""A‘\\ , - . . . . . N .
Je voudrais m’eccuper’ ici du probleme de l’ex1stence ef, de 1’umc1té des
solutions convexes- ﬂams un mtervalle o, bY de I’équation fonctionnelle

o '(1\)_ REET [a(m)] g(w)w(w)

é. savoir que g{w) est la fonctmn cherchée. ,
. Le probléme de Punicité des ‘solutions convexes de l’équatmn (1) dans le . .
cas. ol Iintervalle (a,d] est mﬁm, a 6té dé]a exa,mmé par M. Kuczma dans
étude [1]. ,
Dans mon étude ]e me suis occupée 8i bien du, ca,s “on l’mtervaﬂe (a b)
- est infini que du cas ol il est fini. :
L’équaﬂnon présentée -¢i- d.essns ‘est une générahsatlon de l’équatmn d’Abe

@ ga@leg@ =1

dont les solutions convexes ont été présentées dans Pétude de M.’ Kuczrna, {2]1

- Supposons que la fonction-a(z) satisfait- aux conditions. suivantes: ,

(Hl) a(x) est croissante et concave dans l'intervalle (a, b], — o< a< b < 00,
a<a(m)<mda.ns(a b] et que lim a'(x) =1

J Tl
, et supposons que la fonction ¢(x) satisfait aux (3011(111310118:

{Hz) o(w) est cmlssa.nte et . concave dans l’mtervalle Aa, b[] et lim <p(a:) =1 ou

’ ay
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0 La définition et les propnétés des fonctions convexes et conicaves ont été
présentées par Bourbaki, En particuliér -les fonctions coneaves et eonvexes
‘gont presque partout différentiables. .

Les itérées naturelles de la fonctior a(m) sont 'déflmes p&r les relations.
a(z) = a(a), a"F(2) = afa™@)].
..~ . Pour la fonction’ a(x) qui satlsfa.lt aux condltmn.s (H,) toutes les ltérées
“(m) sont définies, stnetement eromsa,ntes et concaveg dans l’mterva.lle (a,b]. .
De plus la. limite Ilm "(x) = a pour chaqué 'z e (a b]
/ L Pour un we(a(b) b) et fixé nous posons. T, = d (m), b,, = d (b)



Théoréme , ' ' |
8i a(x) satisfait aux copdztzons (Hl) et st q;(m) satzsfmt awuw cond@twns (H,),

alors:

Y .

y(w)—y(b)Jr [w(bk ﬁgv(m,,)]—l—lhm I .

b »-b
k=0 . koo T5 ™ Tkt

est la solution convexe umque de lequatzon 1) é savoir que g(b) est 'fzme con-
stante additive. , - ' « \
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